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关于 Smarandache ceil 本 数 的 一 个 方程 . 
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摘 ， 要 : 研究 了 关于 Smarandache cei] 甩 数 的 一 馆 程 ,并 用 初等 方法 得 到 了 它 的 所 
有 解 . 
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1 前 言及 引 论 


对 任意 正 整 数 ?及 给 定 的 整数 房 2, 著 名 的 耻 Smarandache ceil 函 数 % (2 ) 是 这 样 定义 
的 : So = minfxzE Naz 如 SO = 29(3) = 3,9( 和 = 2.9(5)= 5,92(8) = 4， 
S (9) = 3 等 . 

在 文 [1 中 ,罗马 尼 亚 闭 名 数论 专家 上 下 Smarandache 教 授 提 出 了 研究 % (z) 的 性 质 ,关于 
这 个 问题 已 引起 了 很 多 学 者 的 关注 ,并 研究 了 它们 的 均值 性 质 .如 文 [2] 中 的 作者 给 出 了 
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SP 区 )= 有 (DID)( 且 ) 及 有 (PP)= PS 区 )= 
并 在 此 基础 上 得 出 以 下 结论 
SS Vn> 1= PP (0 = 7 
本 文 利用 初等 方法 研究 了 一 个 关于 ceil 函 数 的 方程 ,并 得 到 一 个 有 趣 的 结果 即 就 是 证 明了 下 
面 的 
定理 “对 任意 正 整数 "及 给 定 的 整数 态 2 方程 RD+ SO2)+ + (= (1 
+ 2+ …+ 7) 当 上 且 仅 当 对 = 12, 3 时 成 立 . 


2 定理 的 证 明 
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SUD= 1S0)=- 2&(3)= 3 及 SO= 6 

因此 容易 验证 闷 = 1,2,3 为 方程 WwW(D+ SI+ …+ SO = SI+ 2+ …+ 71) 的 解 . 

当 nm 关 4 时 , 若 a0t 无 大 于 1 的 平方 因子 , 则 S(I+ 2+ …+ 门 = 
s| < =- 2 曾 SI 攻 刀 且 S= 2 故 有 &CD+ &2)+ + RU) < 
SI+ 2+ …+ 7), 即 此 时 方程 无 解 . 

若 2 人 与 有 大 于 1 的 平方 因子 , 则 &(+ 2 … + PS 2 本， 

设 4 为 无 大 于 1 的 平方 因子 的 数 的 集合 , 则 

S(D+ &+ + 8OE2ED So)=2a=-2a (ol=> 作 ) (gd 
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这 里 我 们 用 到 恒 等 节 一 多 =- = 远 . 因 有 
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故 方程 无 解 . 
事实 上 , 若 ?4 二 有 大 于 或 等 于 3 的 平方 因子 ,只 要 验证 n 从 4 到 400 即 可 , 故 当 挟 


去 2600 时 .只 要 验证 4 二 合 2 的 平方 因子 即 可 ,这 样 很 容易 验证 "从 4 到 2600 时 .方程 
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SOD+ SI+ + SR)> SI+ 2+ …+ 7) 无 解 . 

因此 方程 Y(D+ SO2)+ …+ SO)= (+ 2+ …+ 71) 仪 有 三 个 正 整 数 解 上 = 
1, 2, 3. 

于 是 完成 了 定理 的 证 明 . 
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Abstract Im this paper，we studied the solutions of an edquation involving the Smarandache 
ceil function，and obtained all solutions for this eqution. 
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